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KORPERHOMOMORPHISMEN UND ZERFALLUNGSKORPER

1. Sei L/K eine algebraische Korpererweiterung. Zeige, dass jeder Kérperhomomor-
phismus ¢: L — L iiber K ein Automorphismus ist.
2. (a) Zeige, dass idg der einzige Kérperendomorphismus von R ist.
(*b) Zeige, dass C iiberabzdhlbar viele Kérperendomorphismen hat.
(**c¢) Zeige, dass die Kardinalitét in (b) echt grosser als die von R ist.

*3. Finde fiir jedes n > 1 ein Beispiel einer Korpererweiterung vom Grad n mit tri-
vialer Automorphismengruppe.

4. (a) Beweise, dass (X? —2X — 2)(X? + 1) und X° — 3X3 + X? — 3 dieselben
Zerfallungskorper K iiber Q haben, und finde [K/Q).

(b) Bestimme den Grad eines Zerfillungskérpers des Polynoms X2+ X2 +1 {iber
Q und iiber Fs.

5. Sei K ein Korper und sei f € K[X] ein Polynom vom Grad n > 1. Sei L ein
Zertéllungskorper von f iiber K. Beweise:

(a) Es gilt [L/K]|n!.
(b) Im Fall [L/K] = n!ist f irreduzibel iiber K.



